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ΖΜΔΡΟΜΖΝΗΑ : 3 ΗΑΝΟΤΑΡΗΟΤ 20165 
 

 

ΘΔΜΑ 1
Ο

 

 

Α) Με ηη βοήθεια ηος ηπιγυνομεηπικού κύκλος, να αποδείξεηε ηιρ παπακάηυ ηαςηόηηηερ: 

i) 2 2 1       ii) 





  και  





              (4 + 2μ.) 

 

Β) i)  Πόηε μία ζςνάπηηζη f λέγεηαι γνηζίυρ θθίνοςζα ζε ένα διάζηημα Γ ηος πεδίος οπιζμού ηηρ;       (3μ.) 

ii) Να δώζεηε ηον οπιζμό ηος ακηινίος και να γπάτεηε ηον ηύπο πος ζςνδέει ηα ακηίνια με ηιρ μοίπερ. (3μ.) 

iii) Πόηε μία ζςνάπηηζη  f με πεδίο οπιζμού Α λέγεηαι πεπιοδική με πεπίοδο Τ >0;                 (3μ.) 

 

Γ) Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηη λέξη ΢ωστό ή Λάθος 

δίπλα ζηον απιθμό πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 
1. Αν ένα γπαμμικό ζύζηημα 2x2 έσει 0x yD D  , ηόηε θα έσει μοναδική λύζη ηην ( , ) (0,0)x y  . 

2. Η ζςνάπηηζη ( ) , [ ,2 ]f x x x      είναι άπηια. 

3. Η μέγιζηη ηιμή ηηρ ζςνάπηηζηρ ( ) 2f x x είναι ηο 2. 

4. Σε ηπίγυνο ΑΒΓ ιζσύει όηι ( )    . 

5. Ιζσύει όηι 2 0              (10μ.) 

 

 

ΘΔΜΑ 2
Ο 

Α) Να λύζεηε ηο ζύζηημα 

2

2

2 5 0

4 3

xy y y

y x x

   


  
.                   (7μ.) 

 

Β) Γίνεηαι ηο ζύζηημα 
8 4 4

( )
( 1) ( 2) 3 4

x y

x y

 

  

  
 

    
 και η ζςνάπηηζη 

3 2 2

2016
( )

1

x x x
f x

x

  



. 

 
i) Να λύζεηε ηο ζύζηημα για ηιρ διάθοπερ ηιμέρ ηος  .        (8μ.) 

 
ii) Αν οι εςθείερ 1( ) : 8 4 4x y     και 2( ) : ( 1) ( 2) 3 4x y        είναι παπάλληλερ ηόηε: 

α) Να αποδείξεηε όηι 2  .            (2μ.) 

β) Να βπείηε ηο πεδίο οπιζμού ηηρ f            (4μ.) 

γ) Να εξεηάζεηε αν η  f είναι άπηια ή πεπιηηή.           (4μ.) 
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ΘΔΜΑ 3
Ο 

 

Α) Γίνεηαι η γυνία υ με 
3

2


   , για ηην οποία ιζσύει: 215 4 12 0     .                 

i) Να αποδείξεηε όηι 
3

5
   .            (6μ.) 

ii) Να ςπολογίζεηε ηοςρ άλλοςρ ηπιγυνομεηπικούρ απιθμούρ ηηρ γυνίαρ υ.       (4μ.) 

iii) Να ςπολογίζεηε ηην ηιμή ηηρ παπάζηαζηρ 

 
15

6 17
2

11 17
3 4

2 2


    

 
   

 
   

  
   

     
   

.     (7μ.) 

 

Β) Να αποδείξεηε όηι 
4 4 1

1 2 1

x x x

x x x

  

  

 


 
.                     (8μ.) 

 

 

 
 

 

ΘΔΜΑ 4
Ο

 

 

Α) Γίνεηαι η ζςνάπηηζη ( ) ( ),f x x x     , η οποία έσει πεπίοδο Τ = 6π και η γπαθική ηηρ 

παπάζηαζη διέπσεηαι από ηο ζημείο ,1
2

 
 
 

 .  

i) Να αποδείξεηε όηι 
1

2
3

     .           (6μ.) 

ii) Να ζσεδιάζεηε ηη γπαθική παπάζηαζη ηηρ f ζε διάζηημα μιαρ πεπιόδος.       (4μ.) 

 

Β) Γίνεηαι ηο ζύζηημα 
3

( )
4

x x

x y

 

 

   
 

   
. 

 
i) Να αποδείξεηε όηι ηο (Σ) έσει μοναδική λύζη για κάθε ηιμή ηος α.        (5μ.) 

 

ii) Να αποδείξεηε όηι η μοναδική λύζη ηος (Σ) είναι η    0 0, 3 4 ,4 3x y       .   (4μ.) 

 

iii) Να αποδείξεηε όηι η παπάζηαζη 2 2

0 0x y    έσει ζηαθεπή ηιμή.         (6μ.) 

 
 

 

... ΚΑΛΖ ΥΡΟΝΗΑ ... 


